
 

“TRABAJO TEÓRICO - PRÁCTICO” - LÍMITES I  
 

INTRODUCCIÓN GRÁFICA A LOS LÍMITES DE FUNCIONES: 
 
1)Comencemos con la siguiente función  

  
¿Que pasa cuando x=1, es decir f(1)? _____________________________. Sin embargo, la 
función está definida para cualquier otro número real.  
Investiguemos los valores de la función cuando x se aproxima a 1, pero sin llegar a ser 1.  

  
En las dos tablas a medida que x se aproxima a 1, f(x) se aproxima a _____ . 
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Bien, ahora fíjese que el numerador de la fracción se puede factorizar. Como lo haría? 
desarrolle.                                                                                      Resultado f(x)=2x+3. 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
Obs.: a esta ecuación le tenemos que agregar la condición de que x tiene que ser distinto 
de 1 por la función original. Finalmente nos queda. 
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2)a) Ahora pensemos en la siguiente función:  
 

 
Cual es el valor del límite de g(x) cuando x tiende a 1? __________ . 
Observemos que la gráfica de g consta de todos los puntos de la recta y=2x+3 salvo en 
x=1.  
b) Y si ahora analizamos la siguiente función: 

 
 
Cual es el valor del límite de h(x) cuando x tiende a 1? __________ . 
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DEFINICIÓN DE LÍMITE DE UNA FUNCIÓN Y TEOREMAS DE LÍMITES 
 

 

 

 
 
 
3)a)  TEOREMA 1: LÍMITE DE UNA FUNCIÓN LINEAL 
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Resuelve aplicando el teorema: 

_____________________________________________________ 
 
b) TEOREMA 2: LÍMITE DE UNA FUNCIÓN CONSTANTE 

 
 
Resuelve aplicando el teorema:  
 

__________________________________________________________________ 
 
c) TEOREMA 3: LÍMITE DE LA FUNCIÓN IDENTIDAD  

 
 
Resuelve aplicando el teorema: 

_________________________________________________________________ 
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TEOREMA 4: LÍMITE DE LA SUMA Y LA DIFERENCIA DE DOS FUNCIONES  

 
TEOREMA 5:LÍMITE DE LA SUMA Y LA DIFERENCIA DE n FUNCIONES 

 
TEOREMA 6: LÍMITE DEL PRODUCTO DE DOS FUNCIONES 

 
TEOREMA 7: LÍMITE DEL PRODUCTO DE n FUNCIONES 

 
 
d) TEOREMA 8: LÍMITE DE LA n-ésima POTENCIA DE UNA FUNCIÓN  

 
Resuelve aplicando el teorema. 

_____________________________________________________ 
 
e) TEOREMA 9: LÍMITE DEL COCIENTE DE DOS FUNCIONES  

 
 
Resuelve aplicando el teorema: 

__________________________________________________________ 
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f) TEOREMA 10:LÍMITE DE LA RAÍZ n-ésima DE UNA FUNCIÓN  

 
 
Resuelve aplicando el teorema: 
 

_________________________________________________________ 
 
TEOREMA 11: 

 
TEOREMA 12: 

 
 
4) Calcule los siguientes límites y cuando sea apropiado, indique los teoremas de límites 
que se aplicaron: 
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LÍMITES LATERALES  
 

 
DEFINICIÓN DE LÍMITE POR DERECHA  
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DEFINICIÓN DE LÍMITE POR IZQUIERDA 

 
 
EJEMPLO: 
 

 
Cual le parece que sería el valor del límite? ___________________________ 
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La gráfica correspondiente a esta función es:  
 
 

 
TEOREMA:  
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“TRABAJO TEÓRICO - PRÁCTICO” - LÍMITES II  
 

Calcular: 
 
i) 

 
 ii) 
 

 
 
 
LÍMITES INFINITOS 
 
Pensemos en la siguiente función  

 
 
Dominio de la función: ____________________ 
Imagen de la función: ____________________ 
Qué pasa con la f(x) cuando me acerco a 0 por derecha: ____________________ 
Qué pasa con las f(x) cuando me acerco a 0 por izquierda: ____________________ 
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 Completar la siguiente tabla le puede ayudar a responder, 
  

 

 
Por lo tanto  

----------------------------------------- 

 

----------------------------------------- 

 

----------------------------------------- 
 
Vea la gráfica abajo y observe que las dos “ramas” de la curva se acercan cada vez más al 
eje de las y conforme x se aproxima a 0.  
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Cómo llamamos al eje y en este caso:____________________________________ 

 
DEFINICIÓN DE VALORES DE FUNCIÓN QUE CRECEN SIN LÍMITE 

 

 
Los valores de esta función son los negativos de los valores de la función 

  
De modo que para la función g, conforme x se aproxima a 0, por la derecha o por la 
izquierda, g(x) decrece sin límite lo que se escribe como:  
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---------------------------------- 
DEFINICIÓN DE VALORES DE FUNCIÓN QUE DECRECEN SIN LÍMITE: 

 
TEOREMA 1: 

 
TEOREMA 2: 
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TEOREMA 3: 

 
TEOREMA 4: 
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TEOREMA 5: 

 
 
RECUERDE LO QUE VIMOS EN CLASES!!!! 

 
 
CALCULAR, EN CASO QUE EXISTAN, LOS SIGUIENTES LÍMITES 
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CALCULAR ASÍNTOTAS HORIZONTALES Y VERTICALES  

  
Para su ayuda se presentan los gráficos de estas funciones, 
 
a) 

 
c) 
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e) 

 
g) 
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CALCULAR LOS SIGUIENTES LÍMITES  
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“TRABAJO TEÓRICO - PRÁCTICO” - CONTINUIDAD 
 
DEFINICIÓN DE FUNCIÓN CONTINUA EN UN NÚMERO 

 
 
 Veamos un ejemplo, 
 
Sea f la función definida por, 
 

 
su gráfica, 
 

 
La gráfica de esta función se rompe en el punto x=1, por lo que se investigaran en ese 
punto las condiciones de la “DEFINICIÓN DE FUNCIÓN CONTINUA EN UN NÚMERO”.  
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Veamos otra función,  
 

 
su gráfica,  

 
la gráfica de esta función se rompe en el punto x=2. Por lo tanto evalúe las condiciones de 
la  “DEFINICIÓN DE FUNCIÓN CONTINUA EN UN NÚMERO”. 
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i) 
_________________________________________________________________________ 
  
ii) 
_________________________________________________________________________ 
 
iii)________________________________________________________________________
_ 
 
Obs.: La discontinuidad de esta función recibe el nombre de discontinuidad infinita.  
 
Evalúe continuidad de la siguiente función. Grafique.  
 

 
 
 
TEOREMA  

 
 
TEOREMA 

 
TEOREMA 
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… 
 
TEOREMA  

 
TEOREMA 
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